Problema 885

A P
El triangle ABC és rectangle en A iR és el punt mig de la hipegaBC . Sobre el
catet majorAB es marca el punt P tal q@® =BP i sobre el segmer8P es marca el

A A
punt Q tal que el trianglEeQR és equilater. Si I'area del trianghBC és 27, calculeu
A
I'area del trianglePQR .
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»
Solucié 1, de Ricard Peir6:

Si CP =BP aleshores, P pertany a la

mediatriu del segmerBC.
Aleshores,[JPRB =90° .

A
Si PQR és equilateIRPB = 60° . 38

A
Aleshores, el triangl&BC és
B =30°,C =60°, A =90°.

A
Siga S l'area del triangle equilateQR .

ORQB =120°. Aleshores[1QRB =30°. A = o

A
El triangle BQR és isosceles, aleshores,

PQ=RQ=QB.
Aleshores,Spor =Sqer =S

- A PR -
Per la propietat de la mitjansR del triangle rectangldBC, AR = %BC =BR.
A
Aleshores, el triangl&BR és isosceles:
OAPR =120°. ORBQ =30°.

A A
Aleshores, els triangleaPR , BQR soén iguals.
Aleshores,Spr =Sqer =S.

A A
Els trianglesABR , ACR tenen la mateixa base sobre la recta BC i la weatdtura.
Aleshores,S,.r =S =3S.

Aleshores,S ;. =6S =27.

A
Aleshores l'area del triangleQR és:S = %

Solucio 2:
Si CP =BP aleshores, P pertany a la mediatriu del segeént
Aleshores,[JPRB =90°.

A
Si PQR és equilatefIRPB = 60°.
A
Aleshores, el triangl&BC ésB =30°, C =60°, A =90°.

V3

Siga AB =c, aleshoresAC = 5 ¢

A
L’area del triangleABC és 27:



/3

S, =—c? =27.
ABC 6
Aleshoresc? =544/3 .

A A
Els triangles rectangleaABC , RBP son semblants. Aplicant el teorema de Tales:

3,
PR 3
REP
3

Aleshores PR = %c .

A
L’area del triangle equilate?QR és:

V3——=2 31, 3 9
Sons =2 PR =Y¥22¢c2=""54/3 =
PRR 4 4 9 36 V3
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