Problema 885.-

Problema 2 del Primer Nivel de la IX Olimpiada dayd del VIII Concurso
de Primavera de Matematicas.

El triangulo ABC es rectangulo en Ay R es el puntdio de la hipotenusa
BC. Sobre el cateto mayor AB se marca el puntd gueaCP=BP y sobre el
segmento BP se marca el punto Q tal que el trian@@R es equilatero. Si el
area del triangulo ABC es 27, calcula el areariatgulo PQR.
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Solucién 1, de Ricard Peir6:
Si CP =BP entonces, P pertenece a la

mediatriz del segmentBC.
Entonces,JPRB =90°.

A
Si PQR es equilaterd]RPB = 60°. 33

A
Entonces, el trianguldBC es
B =30°, C =60° A =90°.
Sea S el area del tridangulo equilatero 5 = =

A
PQR. A P Q
ORQB =120°. Entonces[JQRB =30°.

A - - PR
El trianguloBQR es isOsceles, entoncdX) = RQ = QB.
EntoncesSpor =Sqer =S -

- A - - -
Por la propiedad de la mediaA® del triangulo rectangul@BC , AR = %BC =BR.
A
Entonces, el triAnguldBR es isosceles:
OAPR =120°. ORBQ =30°.

A A
Entonces, los tridngulo&PR , BQR son iguales.
EntoncesS pr =Sqer =S-

A A
Los triangulosABR, ACR tienen la misma base sobre la recta BC y la malinea.
Entonces S, =Sk =3S.

Entonces S ;. =6S =27.

A
Entonces el area del trianguh®R es:S = %

Solucién 2:

Si CP =BP entonces, P pertenece a la mediatriz del segnBhto
Entonces,[JPRB =90°.

A
Si PQR es equilaterdJRPB = 60°..
A
Entonces, el triAnguldBC esB =30°, C = 60°, A =90°.



/3

SeaAB =c, entoncesAC = 5 ¢

A
El area del triangul®BC es 27:
Entoncesc? =544/3 .

A A
Los tridngulos rectanguloABC , RBP son semejantes. Aplicando el teorema de Tales:

B
PR 3
REP
3

EntoncesPR =%c .

A
El area del triangulo equilate”QR es:
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