
Quincena del 1 al 15 de Septiembre de 2018 

Problema 886. 

Sean 𝑟௔, 𝑟௕, 𝑟௖ los exinradios de un triángulo 𝐴𝐵𝐶. Probar que (𝑟௔ − 𝑟)(𝑟௕ − 𝑟)(𝑟௖ − 𝑟) = 4𝑟ଶ𝑅. 

Comunicación anónima (2018). 

Solución de Saturnino Campo Ruiz, Profesor de Matemáticas jubilado, de Salamanca. 

 

Llamando 𝑠 al semiperímetro del triángulo, 𝑠௔ = 𝑠 − 𝑎 y 𝑅 al radio de la circunferencia circunscri-
ta, sabemos que se verifica 

𝑠௔𝑟௔ = 𝑠𝑟 = Á𝑟𝑒𝑎(𝐴𝐵𝐶) =
𝑎𝑏𝑐

4𝑅
= ඥ𝑠𝑠௔𝑠௕𝑠௖              (𝐸) 

Con esto tenemos 𝑟௔ − 𝑟 =
ଵ

௦௦ೌ
(𝑠𝑠௔𝑟௔ − 𝑠௔𝑠𝑟) =

௦௥

௦௦ೌ
(𝑠 − 𝑠௔) =

௥௔

௦ೌ
. Sustituyendo en la expresión 

del enunciado tenemos (𝑟௔ − 𝑟)(𝑟௕ − 𝑟)(𝑟௖ − 𝑟) =
௔௕ య

௦ೌ௦್௦೎
. 

De (𝐸) obtenemos 𝑠௔𝑠௕𝑠௖ = 𝑟ଶ𝑠 y también 𝑎𝑏𝑐 = 4𝑅𝑟𝑠. Sustituyendo ambos tenemos ahora 

(𝑟௔ − 𝑟)(𝑟௕ − 𝑟)(𝑟௖ − 𝑟) =
𝑎𝑏𝑐𝑟ଷ

𝑠௔𝑠௕𝑠௖
=

𝑎𝑏𝑐 · 𝑟

𝑠
= 4𝑅𝑟ଶ 

como queríamos demostrar. ∎ 

 

  

 


