
Quincena del 16 al 30 de Septiembre de 2018 

Propuesto por Florentino Damián Aranda Ballesteros 

Problema 888. 

Sean los puntos 𝐴′, 𝐵′′, 𝐶′′ de  la circunferencia circunscrita al triángulo 𝐴𝐵𝐶 donde se intersecan 
la bisectriz interior trazada desde 𝐴 y las bisectrices exteriores trazadas desde los vértices, 𝐵 y 𝐶, 
respectivamente. Sean Ia, el punto de intersección de las bisectrices exteriores de los ángulos B y 
𝐶, y 𝑟௔,  el radio de la circunferencia exinscrita del ángulo 𝐴. 
Se verifica entonces  la relación 𝐴ᇱ𝐼𝑎 · 𝐵ᇱᇱ𝐼𝑎 · 𝐶ᇱᇱ𝐼𝑎 =  2 𝑅ଶ · 𝑟௔. 

Aranda, F. D. (2018): Comunicación personal. 

Solución de Saturnino Campo Ruiz, Profesor de Matemáticas jubilado, de Salamanca. 

 

Llamando 𝑠 al semiperímetro del triángulo, 𝑠௔ = 𝑠 − 𝑎 y 𝑅 al radio de la circunferencia circunscri-
ta, sabemos que se verifican 
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El triángulo formado por los excentros, de ángulos 90 −
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rencia de los nueve puntos a la circunscrita a 𝐴𝐵𝐶, por tanto, su circunferencia circunscrita tiene 
radio 2𝑅 y sus lados miden respectivamente 
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Por otra parte los puntos 𝐵’’, 𝐶’’ son puntos medios de dos lados de este triángulo. 
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Como hemos visto en el problema 887, la circunferencia de centro 𝐴’ que pasa por 𝐵 y 𝐶, tam-
bién pasa por 𝐼. En el triángulo rectángulo 𝐼௔𝐴𝐼௕ el ángulo en 𝐼௔, complementario del ángulo en 
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. Como ∢𝐴𝐴ᇱ𝐶 = 𝛽 resulta que∢𝐴ᇱ𝐶𝐼௔ = ∢𝐶𝐼௔𝐴′ =  
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circunferencia de centro 𝐴’ también pasa por 𝐼௔. 

De todo esto concluimos que   𝐴ᇱ𝐶 = 𝐴ᇱ𝐼௔ = 2𝑅 · sen
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Ya podemos calcular la expresión del problema: 
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