Problema 901.-

Dado un triangulo ABC se puede construir sobre BC, cinco tridangulos BCA,, CA,B,CBA3,A,CB, BAsC,
semejantes a ABC. Demostrar que los seis puntos A, A, A, A3, A4, As, estan sobre la misma
circunferencia, y que los triangulos AA,A; y A,AsA3 son semejantes a ABC.
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a) Si consideramos la semejanza entre los triangulos ABCA; y ABA;C,
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Sea ahora el turno de la semejanza entre los

triangulos AABC y ACB A3,
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Por fin, si tenemos en cuenta la semejanza entre
los triangulos AA,CB y ACA,B,
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De las relaciones (1), (II) y (III), deducimos la
colinealidad de las ternas, BA,4s,
BAA; y BA4A, y que los puntos
A, Ay, Ay, As, Ay, As, estan sobre una misma
circunferencia X.
Por la simetria de las construcciones,
notamos también la colinealidad de las ternas
CA,A;, CALA; vy CAAs.

Vamos ahora a construir dicha circunferencia.
Para ello, tenemos que, como el punto A, es el

punto simétrico de A respecto de la mediatriz del
lado BC, podemos determinar el punto A a partir
de larelacién BA - BA; = BC2.

De este modo, construimos la circunferencia que pasa por los puntos A, A3 y A,.

Por la simetria de la construccidn, el punto A, seria el simétrico de A5 respecto de la mediatriz del lado BC. Asi, la
recta A, B interceptara a la circunferencia Z en el punto As. Por fin, A, serd el punto simétrico de A5 respecto de la
mediatriz del segmento BC. También podiamos determinar el punto A, a través de la colinealidad CA,As.

b) En cuanto a la semejanza de los tridngulos AA,A, y A4AsA5 entre si, no cabe duda ya que ambos tridngulos son
simétricos respecto de la mediatriz del segmento BC. Por tanto, bastara comprobar la semejanza que existe entre el
triangulo AA, A, y el inicial, ABC. Observamos que 4A4,4,A = 4A,A3A = 4CA3B = 4C, por la semejanza entre
los triangulos CBA; y ABC.

Por otra parte, 44,4,A = w — 4A,AsA; 4A1AsA = — 4CAsB = — 4B > 44,4,A = 4B, por la semejanza
entre los triangulos BA;C y ABC.



