Problema 905.-

Teorema 8.4. Sea T, el punto de interseccidn de las tangentes en By C al circuncirculo de
ABC. Entonces AT, es una simediana del triangulo ABC.

Leversha, G. (2013): The geometry of the triangle. (Pathways, Number Two), p. 101

Solucién de Florentino Damian Aranda Ballesteros, Cérdoba (Espafia).

La simediana por A es el lugar geométrico de los puntos medios de las antiparalelas a BC con
respecto a los lados AB y AC del tridngulo ABC. Este hecho es facilmente demostrable como se
sigue a continuacién:

AB
BC

Sea la recta DE antiparalela a BC. Por tanto, los
triangulos AABC y AADE son semejantes.

Sea A4 el punto medio del lado BC.

Por tanto, AA; = m, (mediana del vértice A).
Sea A, el punto donde la simediana del vértice A
corta al lado DE.

Por tanto, se verificaran las igualdades entre las
parejas de dangulos siguientes:

4CAA, = 3A,AE y ADAA, = 4A,AB.

Asi obtenemos la semejanza entre los tridngulos
AADA, ~ AABA,.

En concreto, se dara la siguiente relacién entre

AB AD . ,
segmentos — = ——; Ahora bien, teniamos que
A;B~ AyD

%, por la semejanza entre AABC y AADE. Como A,B = % -BC - A,D = % - DE.

Y asi queda probado que A4, es el punto medio de DE.

De este modo, en efecto, se
verifica que la simediana por A es
el lugar geométrico de los puntos
medios de las antiparalelas a BC
con respecto a los lados ABy AC
del triangulo ABC.

Basandonos en este hecho, si
trazamos las tangentes por los
vértices B y C al circuncirculo del
triangulo ABC, ambas rectas se
cortaran en T,, punto que se
encuentra en la mediatriz de BC.
La circunferencia de centro, el
punto T, y de radio T,B = T,C,
determinaran sobre la
prolongacion de los lados AB y AC
dos puntos By y C;.

Nos quedara probar que

B;, T, y C; estan alineados.
Observamos para ello, que la suma
4CT,B; + 4BT,C, + 4CT,B = m.

En efecto, 4CT,B; =T — 24B; 4BT,C; =m—24C; ACT,B =n— 4COB =m — 24A.
Por tanto, T, es el punto medio del segmento de extremos B; y C;.
Como quiera que B, C; es una antiparalela al lado BC, resulta asi que AT, sera la simediana s,.



