
Problema 908 

Construïu un triangle 𝐴𝐵𝐶
∆

 en què la recta incentre I, circumcentre O, siga paral·lela a 
BC. 

a) Per a quins angles A no és possible la construcció?4 

b) Quin angle ha de ser A a fi que 𝑑(𝐼, 𝑂) =
1

3
𝑑(𝐵, 𝐶) 

 
Solució: 
Aplicant el teorema d’Euler: 

𝑂𝐼̅̅ ̅2 = 𝑅2 − 2𝑅𝑟 
 
Construcció: 

Definim R, r i calculem 𝑂𝐼̅̅ ̅ 

 
 

Dibuixem 𝑂𝐼̅̅ ̅ i tracem les perpendiculars 𝑂𝑀̅̅ ̅̅ ̅ = 𝑟, 𝐼𝑇̅̅̅ = 𝑟. 
Dibuixem la recta TM 

 
Dibuixem la circumferència inscrita i la circumscrita: 
La circumferència circumscrita talla la recta TM en els punts B, C. 
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Pel punt B tracem una recta tangent a la circumferència inscrita que talla la 
circumscrita en el punt A. 

 

Dibuixem el triangle 𝐴𝐵𝐶
∆

 

 
 
a) 
∠𝑂𝐶𝑀 = 90º − 𝐴 

Aplicant raons trigonomètriques al triangle rectangle 𝑂𝑀𝐶
∆

 
𝑟

𝑅
= sin(90º − 𝐴) = 𝑐𝑜𝑠𝐴 

𝑟

𝑅
≤
1

2
 

Aleshores, 0 < 𝑐𝑜𝑠𝐴 ≤
1

2
 

Aleshores, 60° ≤ 𝐴 < 90° 
 
b) 

Pel teorema d’Euler: 𝑂𝐼̅̅ ̅2 = 𝑅2 − 2𝑅𝑟 
Aleshores: 

(
𝑎

3
)
2

= (
𝑎

2𝑠𝑖𝑛𝐴
)
2

− 2
𝑎

2𝑠𝑖𝑛𝐴

1

2
(

𝑎

2𝑠𝑖𝑛𝐴
) 𝑐𝑜𝑠𝐴 

Simplificant: 
1

9
=

1

4𝑠𝑖𝑛2𝐴
−

𝑐𝑜𝑠𝐴

2𝑠𝑖𝑛2𝐴
 

 

4𝑐𝑜𝑠2𝐴 − 18𝑐𝑜𝑠𝐴 + 5 = 0 

Resolent l’equació: 𝑐𝑜𝑠𝐴 =
9−√61

4
 

𝐴 = 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠 (
9 − √61

4
) ≈ 72,69623688° 
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