Problema 909

A
1.- Construir un triangulo ABC tal que la recta Gl (baricentro, incentro), sea paraela al
lado BC

2.- Determinar los lados a, b, ¢ si d(G,I) ==

5"
Solucion:

a) o o

Sea conocidos GI = d, BC = a, ambos paralelos.

A
Sea r el radio de la circunferencia inscrita al triAngulo ABC
Sea M el punto medio del lado BC.
Sea la bisectriz AV.

Sea AH altura del triangulo.
A A
Los triangulos AIG, AVM son semejantes y de razon 2:3

Aplicando el teorema de Tales:
— 3
VM ==d
2 A A
Los triangulos AHV, ITM son semejantes y de razén 3:1
Aplicando el teorema de Tales:
AH = 3r

A
Calculando les areas del triangulo ABC:
atb+c a-3r

. .-pe T N 2
Simplificando:
2a=b+c

A
Aplicando la propiedad de la bisectriz al triangulo ABC

a 3 a 3
2 2% _2%34

c b
Simplificando:
a 3d

b+c b-c
b—c=6d

{b+c=2a
b—c=6d

Resolviendo el sistema:
{b=a+3d
c=a-—3d
El problema no tiene solucion cuandoa > 3d, b —c =6d < a

Construccion:
Seandadosayd



a=5,89cm

d d=0,76 cm

Construimos
{b=a+3d
c=a—3d

b b= 8,18 cm \\¥><é><i//

c=3,61cm M\

A
Construimos el triangulo ABC

RN

C

b)

A
Sea r el radio de la circunferencia inscrita al triAngulo ABC
Sea M el punto medio del lado BC.
Sea la bisectriz AV.
Sea AH altura del triangulo.
Sea GI = % paral-lel al lado BC = a.

A A
Los triangulos AIG, AVM s6n semejantes y de

razon 2:3
Aplicando el teorema de Tales:

A

VM_3a_a
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Los tridngulos AHV, ITM son semejantes y de m
razon 3:1
Aplicando el teorema de Tales:
AH = 3r

A
Calculando les areas del tridngulo ABC:

a+b+c a-3r
’r':

2 2
Simplificando:




2a = bc

A
Aplicando la propiedad de la bisectriz al triangulo ABC

a 2a
3_3

c b
Simplificando:
b=2c

2a =2c+c=3c

4a =3b = 6¢
Entonces, la proporcion entre los lados es:
111
tbhic=-:1=:—=3:4:2
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