CQuincena del 1 de Julioal 31 de Agosto de 2019
Propuesto por Philippe Fondanaiche, webmaster de www diophante fr

Problema 915.- La mediatriz del segmento CM corta la recta BM en el punto A.
Sean G el baricentro, I el centro del circulo inscrito, O el centro del circulo circunscrito del triangulo ABC.

Sean P el punto de interseccion de la recta Al con la recta BC, Q y R los puntos medios de los lados AB y AC.
Q, Demostrar que lo recta Gl es paralela o lo recta BC.
Q, Demostrar que la recta Ol es perpendicular a la recta Al

Q. Demostrar que el circulo circunscrito al tridngulo PQR y el circulo inscrito del triangulo ABC son concéntricos.
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Q, Segun el problema 309 para que Gl sea paralelaa BEC es

necesario y suficiente que se cumpla la condicidn:

2a=h+c.

Por construccion AM = AC por tanto

AB+ AM =AB+AC=BM=2BC, es decir b+ c=2a, o

bien 25 = 3a, con lo cual queda demostrada esta cuestion.

El vértice A se mueve sobre una elipse de focos By Cy

distancia focal BC = a

Q, Si Gl es paralelo a BC, tenemos que 25 = 3a. Tenemos que demostrar que el trigngulo AI0 es rectangulo en [. Esto es

OI% + Al = 0A® = RZ. para Al se tiene
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Al* = - be,
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en las hipdtesis que tenemos == 7 ¥ por tanto Al- = ?E
F

Expresando el area del triangulo en funcion de los radios de los circulos inscrito y circunscrito

be -
rs=_— = 2rR = 2. = 3 portanto AI* = 2rR.

Segln el teorema de Euler 0I° = R? — 2rR = R? — AI°. De donde resulta que Al, Ol son perpendiculares.
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Q, Segun elt. de la bisectriz, Al cortaa 5C en P tal que BP = Ey PC =

El triangulo BPQ es isdsceles y por ello la bisectriz de B es la mediatriz de PQ. Andlogamente para el tridngulo CPR. Por tanto

I es el circuncentro de PQR. &



