Problema 918.

Teorema del faro. Dos conjuntos de 3 rectas de distancia angular de 1202, cada uno de los
cuales contienen a puntos fijos A, y B, intersecan en 32 puntos que son los vértices de 3
triangulos equilateros. Sus circuncirculos contienen a Ay B.

Guy, R. K. (2007), El teorema del faro. Morley and Malfatti. Un manojo de paradojas. The
American Mathematical Monthly , Vol 114, No 2, Feb 2007.

Solucion del director

Sean la recta roja, que se construye conteniendo a A y con giros de 1202 de centro A, se
construyen la verde y la marrén

Sea la recta naranja, que se construye conteniendo a B y con giros de 1202 de centro B, se
construyen la azul y la negra
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Sean C(marrdén vy negra), E (rojay azul), y D(verde y naranja).

Tenemos £EAC = £EBC = 120°



Asi ABCE es cuadrilatero conciclico.

Por otra parte, £DAE = £DBE = 602

Y tenemos que DBAE también es cuadrilatero conciclico.

El pentdgono ABCDE es por tanto conciclico y por ello, ZEDC = 1802 — LEAC = 60°¢
Ademas £ECD = £EAD = 60°.

Luego, c.q.d. CDE es equilatero.

Por analogia tenemos pues tres equilateros

F(negray roja), G(marrdn y naranja), H(verde y azul)

| (verde y negra), J(naranja y roja), K(azul y marrén)

Las tres circunferencias circunscritas contienena Ay a B.
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