TRIANGULOS CABRI

Problema 920. (IV Olimpiada en honor de I. F. Sharygin, 2008ado un triAngulo ABC, uno de sus
excirculos es tangente al ladBC en el puntoA; Yy otro de sus excirculos es tangdrisglo AC en el punto
B;. Los segmentoAA; y BB; se cortan en el puntd y el puntoP perteneciente al segmenfod, es tal
gue AP=NA;. Probar que el pun® pertenece al incirculo del trianguBC.

Solucién:

Como el punto N es el punto de Nagel del triAnguldBC, considerando coordenadas baricéntricas con
respecto a dicho tridngulo, resulta que:

Ai=(0:a-b+c:a+b-c)
N=(-a+b+c:a-b+c:a+b-¢)

por lo que el punto medio del segmemegN Ms (2a:a-b+c:a+b-c) powtanto, el puntd® (punto
simétrico del puntoN respecto del punti) es:

P=(4a?:c?-(a-b)*:b2-(a-c)?)

Finalmente, sil =(a: b:c) es elincentro del triangl8C y r es su inradio, como:
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entonces,|P =r Yy, por tanto, el punko esté situado sobre el incirculo del triangABC.
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