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Problema 925. 

 

Con permiso de Arseniy Akopyan, a quien agradezco la gentileza. 

Solución de Saturnino Campo Ruiz, Profesor de Matemáticas jubilado, de Salamanca. 

 

Está claro que es la circunferencia que pasa por los pies de las bisectrices interiores del triángulo 𝐴𝐵𝐶. 
Se trata de probar que la longitud del mayor de los tres segmentos que esta circunferencia define sobre 
el triángulo es igual a la suma de las longitudes de los otros dos. 

Para no interferir en la notación clásica en la geometría del triángulo voy a llamar 𝑢, 𝑣 y 𝑤 a los tres 
segmentos del problema. Con este cambio lo que tenemos que demostrar es que 𝒘 = 𝒖 + 𝒗. 

En la figura se han puesto además, las longitudes de los segmentos que los pies de las bisectrices deter-
minan en los lados del triángulo según el teorema de la bisectriz. 

Para los segmentos que nos ocupan tenemos, observando la figura, 𝑢 = 𝐵𝐹 − 𝐵𝐿;  𝑣 = 𝐴𝐸 − 𝐴𝐻 y 
𝑤 = 𝐵𝐷 − 𝐵𝐾. Por tanto lo que tenemos que demostrar es que 𝐵𝐹 + 𝐴𝐸 + 𝐵𝐾 =  𝐵𝐷 + 𝐵𝐿 + 𝐴𝐻.   

En esta relación hay tres elementos de los que conocemos su longitud y otros tres desconocidos. 
Agrupándolos según este criterio la expresión anterior la ponemos como  



𝑩𝑭 − 𝑩𝑫 + 𝑨𝑬 =  𝑩𝑳 + 𝑨𝑯 − 𝑩𝑲   (∗) 

De los segmentos del segundo miembro de la igualdad, utilizando la potencia de 𝐴 respecto de la circun-
ferencia que pasa por los pies de las bisectrices interiores y después la potencia de 𝐵, podemos poner  
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Para el primer miembro tenemos 
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Igualándolos  
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Ahora hay que calcular 𝐵𝐿. Vamos a llamar 𝑝, 𝑞 y 𝑟 respectivamente  a las potencias de 𝐴, 𝐵 y 𝐶 respec-
to de la circunferencia de los pies de las bisectrices.  

Aplicando el teorema de la bisectriz podemos calcular de inmediato 𝑎𝑝 + 𝑏𝑞 =
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A partir de estos también se puede calcular 
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Ahora ya podemos calcular 𝐵𝐿.  

A partir de 𝑞 = 𝐵𝐹 · 𝐵𝐿 resulta 
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Y  como coincide con la expresión obtenida anteriormente en (∗∗), concluimos. ∎ 


