Problema 927

Dado un triangulo rectangulo ABC, se consideran el (segundo) punto D de interseccion entre la recta A8 vy la
circunferencia con diametro BC vy la circunferencia (;) 1inscrita en el tniangulo mixtilineo DBC. A
continuacidn, para cada meRN\{1} se considera la circunferencia (@,) inscrita en el tridngulo BC,D,.
siendo (', un punto de la recta BC v D, un punto de la recta AC tales que la recta C,D, es paralelaala
recta C4 y tangente a la circunferencia (Q,_;), tal como se muetra en la siguiente figura:

c
Calcular, en funcion de las longitudes a, & v ¢ de los lados del triangulo ABC v de la forma mas

simplificada posible, la suma total de las dreas encerradas por las circunferencias de la sucesion ((0,)),-..

Pérez, M.A. (2019): Comunicacién personal.

Tomo un caso concreto de ser B(0,0), C(8,0) y A(6,0)
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Para obtener O, la bisectriz de B es y=1/3 x

El centro de las circunferencias tangentes a la de centro M es la pardbola de centro M y
directriz y=4, 8y=-x+8x .

Asi el primer centro O; es (16/3,16/9)y
La primera area de la primera circunferencia es (16/9)?

El nuevo radio para la circunferencia circunscrita al tridngulo 32/9 ,24/9, 40/9 es8/9yla
segunda area a sumar es por tanto, es 1(8/9)?

Asi, el tercer tridngulo es 16/9,12/9,20/9 y la tercera érea es es 1(4/9)%.
Y sucesivamente...
La serie en cuestién sera
m(16/9)? + m(8/9)% + m(4/9)% +--- =S
7(8/9)% + m(4/9)? +--- =5(1/4)

De donde S=(1024/243)n



