* Q(OBC) quarter of cirele (0. OB) . . s
La recta OF es bisectriz de las rectas OR y OU. Es mediatriz del segmento RUD es el punto de interseccion entre la recta OF y La mediatriz de 1U

* OPQ)R square inscribed in

il trianele OBC D es el centro de la circunferencia que pasa por RIU ya que equidista de los puntos R,I,U: Vamos a caluclar su radio
mixtimear triangice
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«E = POnBC, F - BOnBC OP =« Q AOBC Perimetrop opc 2aV/2 + 2a 2@(\/5 +1)
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* I, .J incenters of AOBC', AFQF, resp. Ul = radio([) = - /AOBC = a(\/§ — 1) OU=UC=UB=a IL =LU = 7
Semiperimetro \ppe
* 5. T, U, V., W touch points
A BPx = A\ RCF ~ ANOCB PB=PX=RC=RF=a(vV2-1) CF=BX=a(2-V?2)

*» K =IVnTU
Prove that: 1. K. U. R are concyclic Los datos del AFQXson QX = FQ = a — a(x/i —1)=a(2- \/5) FX =2a—2a(2 - \/5) = 2a(\/§ —1)

2 2
S a*(2—/2) 9 _ /2 2 B B B
UJ = radiol]) = — SAFeX T3 _a@-V2) e 55 UX=UQ=UF=a(v2-1)
Perimetro \pgy a 2
a(v2-1) aB-+2 ang(LOD) = 22.5°
En el AOLD rectangulo en D sabemos que OL =a— ( 5 ) = ( 5 ) como g )
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Vamos a calcular DI=DU: Como ADIL es rectangulo en L

DI = /DL?+ L2 = \/“2(4‘/2_ 5)° 4 (V21" g \V/30 — 21V2

4

_ o 1 /
Por el teorema del coseno en el AODI?DR —a OD = a 68 — 46\/5 ang(DOR) =225 c0822.5° = § 2+ \/5
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—46v2) 1
RD = \/OR? + OD? — 20R- ODc0s22.5° :a\/1+w—§\/68—46\/§\/2+\/§ :g\/3o—21\/§
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Si demuestro que RK es diametro de (D). Podré afirmar que la circunferencia centrada en D y que pasa por R,l,U también pasa por K y su radio es§ 30 — 21\/§ And Los puntos R,I,U.K son conciclicos



Vamos a demostrar que RK es diametro de la circunfencia que pasa por RIU

Para ello tendré que comprobar primero que Rl es perpendicular a V&> A RIV esrectangulo en |

En el ARSI rectangulo en S los datos son RS — ¢ — a(\/§ —1)=a(2- \/5)
Por lo que

SI=a(vV2—1)
RI?=RS*+ SI* =a*(2 — (2’ + (V2 —1)> = a*(9 — 6V2)
En el AIEV rectanguloen E los datosson [ = RS = a(2 — \/5)

EV =8I =a(V2-1)
IVP=IE*+ EV?=a*2—- /(2" + (V2 —1)* = a*(9 — 6v2) = RI?
|

En el ARQV rectangulo en Qlos datosson  RQ) =a QV = a(3 — 2\/5)

RV?=QV?+ RQ?*=a*(3 - 21/(2)* + a® = ®(18 — 12V/2)

Alser RV?=1V?+ R’ A RIV esrectangulo en |

Como RI es perpendicular y K pertenece al segmento IV es evidente que RI es perpendicular a IK.
Al ser R e | puntos de (D) es evidente que RK es su diametro



