
Problema 931.-  
Se considera el cuadrante del círculo (𝑂, 𝑂𝐵). Sea OPQR el cuadrado inscrito en el triángulo mixtilíneo 𝑂𝐵𝐶.  Sea 
el punto 𝐼, incentro de ∆𝑂𝐵𝐶. Sean 𝑆, 𝑇, 𝑈 los puntos de dicho triángulo de tangencia con su circunferencia 
inscrita. Sea, por fin, 𝐾 = 𝐼𝑉 ∩ 𝑇𝑈. 

Probar que 
1

𝐵𝐶
+

1

𝐼𝑄
=

1

𝑇𝑆
.  
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Sea el triángulo rectángulo isósceles OBC de catetos 𝑂𝐵 = 𝑂𝐶 = 𝑎.  De la igualdad entre las expresiones del área 

del  triángulo OBC, 𝑆 =
1

2
𝑎2 =

1

2
𝑟 ·  2𝑎 +  2𝑎 →  𝑟 = 𝑎  1 −

 2

2
 , siendo r el radio de la circunferencia inscrita a 

dicho triángulo. De este modo, el lado l del cuadrado OPQR, 𝑙 = 𝑎 − 𝑟 = 𝑎
 2

2
.  

 

De estos cálculos, obtenemos los siguientes valores para los segmentos considerados 𝑆𝑇, 𝐼𝑄 𝑦 𝐵𝐶. 

 

𝑆𝑇 =  2𝑟 = 𝑎  2 − 1 .  

𝐵𝐶 =  2𝑎.  

𝐼𝑄 =  2𝑙 −  2𝑟 =  2 𝑙 − 𝑟 =  2 𝑎
 2

2
−  𝑎  1 −

 2

2
  = 𝑎 2 −  2 .  

Entonces, 

 
1

𝐵𝐶
+

1

𝐼𝑄
=

1

𝑎 2
+

1

𝑎 2− 2 
=

𝑎 2− 2 +𝑎 2

𝑎 2(2− 2)
=

2

2 2−2
=

1

 2−1
=

1

𝑇𝑆
→

𝟏

𝑩𝑪
+

𝟏

𝑰𝑸
=

𝟏

𝑻𝑺
  


