
Problema 931 

S’ha dibuixat un quadrant de centre O i radi 𝑂𝐵̅̅ ̅̅  

El punt I és l’incentre del triangle 𝑂𝐵𝐶
∆

 
S, T, U són els punts de tangència de la circumferència inscrita  
OPQR és un quadrat inscrit en els radis i l’arc del quadrant. 
Proveu que 
1

𝐵𝐶̅̅ ̅̅
+

1

𝐼𝑄̅̅ ̅
=

1

𝑇𝑆̅̅̅̅
 

Proposat per Ercole Suppa. 
 
 
Solució: 
Q és el punt mig del quadrant. 
Aleshores, O, I, U i Q estan alineats. 
 

Siga 𝑟 = 𝐼𝑇̅̅̅ = 𝑂𝑇̅̅ ̅̅ = 𝐼𝑈̅̅ ̅ radi de la circumferència inscrita al triangle 𝑂𝐵𝐶
∆

 
Per ser angle inscrit i abraçar un arc de 45° 

∠𝐶𝐵𝑄 =
1

2
45° 

∠𝐼𝐵𝑈 =
1

2
45° 

Aleshores els triangles rectangles 𝐼𝑈𝐵
∆
, 𝑄𝑈𝐵

∆

 són iguals. 

Aleshores, 𝑄𝑈̅̅ ̅̅ = 𝐼𝑈̅̅ ̅ = 𝑟 
 
OTIS és un quadrat de costat r. 

𝑇𝑆̅̅̅̅ = 𝑂𝐼̅̅ ̅ = 𝑟√2 
 

𝑄𝐼̅̅ ̅ = 2𝑟 

𝐵𝐶̅̅ ̅̅ = 2 · 𝐵𝑈̅̅ ̅̅ = 2 · 𝑂𝑈̅̅ ̅̅ = 2(1 + √2)𝑟 

 

1

𝐵𝐶̅̅ ̅̅
+

1

𝐼𝑄̅̅ ̅
=

1

2(1 + √2)𝑟
+ +

1

2𝑟
=
1

𝑟
(
√2 − 1

2
+
1

2
) =

1

𝑟

√2

2
 

 

1

𝑇𝑆̅̅̅̅
=

1

𝑟√2
=
1

𝑟

√2

2
 

Aleshores,  
1

𝐵𝐶̅̅ ̅̅
+

1

𝐼𝑄̅̅ ̅
=

1

𝑇𝑆̅̅̅̅
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