Problema 932.-

Se considera el cuadrado ABCD con centro O. Sea que AE = ED. | ¢
Probar entonces que:
i) EF + FO = FB.
ii) Losincirculos de AAFE y AABF son congruentes. £ o
F
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Apartado i)

Consideramos el cuadrado de lado 1. Entonces tenemos que AE = %; EB = \/;
El tridngulo ABEO, tiene % como valor de érea. Por otro lado, [BEO] = %EB - OF = % - OF = ﬁ = \1/—5
La longitud del segmento EF se determinara a partir de EF? = E0? — OF? —» EF? = % — % = é; EF = g
Entonces FB = EB — EF =2 - ¥ =35
Queda por comprobar que, en efecto, se verifica EF + FO = FB.
Esto es cierto, sin mas que sustituir en dicha expresién los valores antes obtenidos:
VS 535 _
EF +FO = =t 0= 1o =FB
Apartado ii)
AE _ EB B 1 2

ia i a8 _ 28 = P2 10 2

Del tridngulo AFB conocemos la altura hr relativa al lado AB ya que e = FB - hy = AE B2 B 10
2

Portanto, si hy = FF' » F' B == y AF ==,
Ahora ya podemos determinar el valor de AF a partir de AF? = h,Z: + AF'? = % + % = % - AF = %

Por fin, podemos determinar los radios de los respectivos incirculos de los triangulos AAFE y AABF.

_1 - _11¥5 21
[AFE] _EAE EF -sin4AEF = 23S EC T
[AFE] = 3.(AF + FE + AE) -1y =%'(§+§+§)-n
Igualando ambas expresiones, tenemos que:

i—5+‘/§r—>r— 1 5—5
10 10 1 175457 20

Procediendo de un modo similar con el AABF, obtenemos que:
1 1 3 3

[ABF] —EAB-hF =% =30

[ABF] = (AB + BF + AF) -1, =5 (1 +31‘_05

Igualando ambas expresiones, tenemos que:

3_15+3J§r oy = L _ 55
20 20 2 27 51/5 20

1
to)r

En efecto pues, los incirculos de AAFE y AABF son congruentes.



