TRIANGULOS CABRI

Problema 932. (Suppa, E., 2019) En la siguiente figura, ABCD es un cuadrado, AE=DE y OF 1L EB:

D c

Probar que:
® EF+FO=FB

@ Los incirculos de los tridngulos AFE y ABF son congruentes.

Solucion:

@ Por razones de proporcionalidad, podemos suponer que el lado del cuadrado ABCD tiene longitud
unidad, por lo que, aplicando el Teorema de Pitagoras al triangulo EAB, resulta que:

BE = JAB: + AE? = /1+% =§

Ademas, como los tridngulos EAB y OFE son semejantes, entonces:

11
oF - AE-OE _ 22 5
T BE T 5 10
?
FpoAB-OE _ 2 5
T BE T 5 5
2
por lo que:
OF +FE = ﬁ +‘/5§ =31/0§
= EF+FO=FB
FB=BE-FE= Jf - JE = 31JO§
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@ Sillamamos M al punto medio del segmento EF, como:

o ~ M= FE
AE = 7 =FEO Th. Pitagoras

entonces, los triangulos EFO y AME son idénticos. Ademas, como FEM=FM, entonces, los
triangulos AME y AMF también son idénticos, ya que tienen los dos catetos de igual longitud, por lo
que:

_4r=1
AF=AE=~

Finalmente, como los inradios de los triangulos AFE y ABF son:

. _\/(—AE+AF+FE)(AE—AF+FE)(AE+AF—FE) 3-J5
AFE —

AE+AF+FE 10
_\/(—AB+AF+FB)(AB—AF+FB)(AB+AF—FB) 3-45
Fapr = AB+ AF + FB =710

entonces, los incirculos de los tridngulos AFE y ABF son congruentes.
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