
 
Propuesto por Ercole Suppa 
 
Solución de Ricard Peiró: 
 

Sea 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑐, lado del cuadrado ABCD. 

𝐸𝑂̅̅ ̅̅  es paralelo al lado 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ . 

Sea F’ la proyección de F sobre el lado 𝐴𝐷̅̅ ̅̅  

Aplicando el teorema de Pitágoras al triángulo rectángulo 𝐴𝐵𝐸
∆

: 

𝐵𝐸̅̅ ̅̅ =
√5

2
𝑐 

Los triángulos 𝐴𝐵𝐸
∆

, 𝐹𝐸𝑂
∆

 son semejantes. 
Aplicando el teorema de Tales: 

𝐸𝐹̅̅ ̅̅

𝑐
=

1
2
𝑐

√5
2
𝑐

=
√5

5
,
𝑂𝐹̅̅ ̅̅

1
2
𝑐
=

1
2
𝑐

√5
2
𝑐

=
√5

5
 

Entonces, 

𝐸𝐹̅̅ ̅̅ =
√5

5
𝑐, 𝑂𝐹̅̅ ̅̅ =

√5

10
𝑐 

𝐵𝐹̅̅ ̅̅ = 𝐵𝐸̅̅ ̅̅ − 𝐸𝐹̅̅ ̅̅ =
√5

2
𝑐 −

√5

5
𝑐 =

3√5

10
𝑐 

 

Los triángulos 𝐴𝐵𝐸
∆

, 𝐹′𝐹𝐸
∆

 son semejantes. 
Aplicando el teorema de Tales: 

𝐹𝐹′̅̅ ̅̅̅

𝑐
=

√5
5
𝑐

√5
2 𝑐

=
2

5
,
𝐸𝐹′̅̅ ̅̅̅

1
2 𝑐

=

√5
5
𝑐

√5
2 𝑐

=
2

5
 

Entonces, 

𝐹𝐹′̅̅ ̅̅̅ =
2

5
𝑐, 𝐸𝐹′̅̅ ̅̅̅ =

1

5
𝑐 

𝐴𝐹′̅̅ ̅̅̅ = 𝐵𝐸̅̅ ̅̅ − 𝐸𝐹′̅̅ ̅̅̅ =
1

2
𝑐 −

1

5
𝑐 =

3

10
𝑐 

Aplicando el teorema de Pitágoras al triángulo rectángulo 𝐴𝐹𝐹′
∆

: 

𝐴𝐹̅̅ ̅̅ =
1

2
𝑐 

 
  

O

A

D C

B

E

F
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a) 

𝐸𝐹̅̅ ̅̅ + 𝐹𝑂̅̅ ̅̅ =
√5

5
𝑐 +

√5

10
𝑐 =

3√5

10
𝑐 

𝐹𝐵̅̅ ̅̅ =
3√5

10
𝑐 

Entonces, 𝐸𝐹̅̅ ̅̅ + 𝐹𝑂̅̅ ̅̅ = 𝐹𝐵̅̅ ̅̅  
b) 

Sea r el radio de la circunferencia inscrita al triángulo 𝐴𝐹𝐸
∆

 

El área del triángulo 𝐴𝐹𝐸
∆

 es: 

𝑆𝐴𝐹𝐸 =
1

2
· 𝐴𝐸̅̅ ̅̅ · 𝐹𝐹′̅̅ ̅̅̅ =

1

2
(𝐴𝐸̅̅ ̅̅ + 𝐸𝐹̅̅ ̅̅ + 𝐴𝐹̅̅ ̅̅ )𝑟 

1

2

1

2
𝑐 ·

2

5
𝑐 =

1

2
(
1

2
𝑐 +

√5

5
𝑐 +

1

2
)𝑟 

Resolviendo la ecuación: 

𝑟 =
5 − √5

20
𝑐 

Sea s el radio de la circunferencia inscrita al triángulo 𝐴𝐵𝐹
∆

 

El área del triángulo 𝐴𝐵𝐹
∆

 es: 

𝑆𝐴𝐵𝐹 =
1

2
· 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ · 𝐴𝐹′̅̅ ̅̅̅ =

1

2
(𝐴𝐵̅̅ ̅̅ + 𝐵𝐹̅̅ ̅̅ + 𝐴𝐹̅̅ ̅̅ )𝑠 

1

2
· 𝑐 ·

3

10
𝑐 =

1

2
(𝑐 +

3√5

10
𝑐 +

1

2
)𝑠 

𝑠 =
5 − √5

20
𝑐 

Los dos radios de les circunferencias inscritas son iguales. 
 


