Extra del 15 de Diciembre de 2019 al 29 de febrero de 2020

Propuesto por Ercole Suppa.

Problema 932.-

ABCD es un cuadrado con centro en O.
AE = ED
OF L EB
Demostrar que
a)EF +FO = FB
b) Los incirculos de AAFE y AAFB son congruentes.

Suppa, E. (2019) comunicacién personal.

Solucion de Saturnino Campo Ruiz, Profesor de Matematicas jubilado, de Salamanca.
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a)EF + FO = FB
Supongamos un cuadrado de lado unidad.

Por el teorema de Pitagoras en AEAB,
EB = 5
2

Los tridngulos rectdngulos AEBA y AOEF
son semejantes (XEBA = <OEF por al-
ternos internos), luego si OF = A, EF =
21 y aplicando el teorema de Pitagoras,

1
A_Wg'EB = SAVFB = 34

Con estos datos EF + FO = FB.
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: Veamos ahora que el tridngulo AEF es

L
5 OBA = AF=

&

isdsceles.

Sea M el punto medio de EF; los tridngulos EFO y AME son congruentes, ya que <EOF =
IMEA,EM = OF y EA = OE, por tanto AAME es rectangulo en M y AM es la altura (y me-

diana) desde A sobre EF, 0 sea, AF = EA = %
b) Los incirculos de AAFE y AAF B son congruentes.
Tomando el segmento FA, comun a los tridngulos, podemos ver que la razén de sus

dreas es la razén de los lados FB y EF, esto es, de [AFB] = % FA - FB -sen (AFB) se sigue

[AFB] FB 3

[AFE] ~ FE 2
Por otra parte la razén de los perimetros correspondientes es

Perim[AFB] 3/2(1+21) 3
Perim[AFE] (1+21) 2

Como el area de un triangulo puede calcularse con el semiperimetro y el radio del circulo ins-
crito de la igualdad de esas razones se deduce la igualdad de estos radios.m



