TRIANGULOS CABRI

Problema 933. (Pérez Garcia-Ortega, M. A., 2019) Dado un tridngulo 4BC con inradio r( y tal que:

A CBA=
AACB=

RN

se consideran las sucesiones de circunferencias ((0,)),c; ¥ ((0,)),cz- que se muestran en la siguiente figura:

Calcular, en funcion de 7y,
circunferencias ((0,)),cz-.

el término general de la sucesion (s,),cz-

de radios de la sucesion de
Solucion:

@ Utilizando la formula obtenida en el Problema 935, resulta que:

T (T
[eo(®)-sinlE)er) S

y, si llamamos (r,),y a la sucesion de radios de la sucesion de circunferencias ((O,)),o, como los

triangulos O¢ToC y O,;T,C son semejantes, entonces, las circunferencias de esta sucesion son
homotéticas de razon:

_ﬂ_CTl_CT()_Z/r()rl _ 2 ﬂ _r_l_
=R CT, T T =1- 3 e = k=70 =15+10/2 8,3 —6,/6

Ademas, utilizando el Teorema de los Circulos de Descartes, se verifica que:
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IFRAEET :2(1’_%+r_%+¥]
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por lo que:

= Tor1 — L _ Sﬁ
S o 12 JForr +11 r1=2+,0[1+2\/z+k+}o—[5—3ﬁ+ 5 -2.J6 |ro

y, como las circunferencias de la sucesion ((Q,)),ey son homotéticas de razon k., entonces:

VneN:s,=sk" = [5 372 + i—2fj(15+10/_—8f—6f)”'

@ Utilizando la formula obtenida en el Problema 935, resulta que:

o )-sn() 1
co vl 31

y, si llamamos (r_,),y a la sucesion de radios de la sucesion de circunferencias ((O-,)),ey, como los
triangulos O¢BT, y O-1BT-; son semejantes, entonces, las circunferencias de esta sucesion son
homotéticas de razon:

_ra BT, BToz2Jrorr 2 =N I
k= =37, = BTe =1- ST S ko=G=7-4J2 -2/20- 142

Ademas, utilizando el Teorema de los Circulos de Descartes, se verifica que:

CT, = ro =1+ 2 )ro

11 1 11 1
(oo st) =2 b )
por lo que:
o ror ) i o 7-447 -2,/20- 142 )
T e 2R et (142K k) (102642 +4010-7472 )

y, como las circunferencias de la sucesion ((QO-,)),ey son homotéticas de razéon k_, entonces:

7-4J2 —2./20-14)2 n-1
VneN:s., =s k- = (7-4/5 —24/20—14/5] o
1062 +4/10—-74y2

Finalmente:

{5 372 + ‘/_—ZJ—](15+10J— 843 =66 )" 1o neN

VneZ s, = (7-4v2 -2420-14y2 )"
10-6J2 +4,/10-742 "
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