Problema 936.-

Sea dado el arbelos de la figura donde: A0y = a; 0,B = b.

Calcula la superficie de los tridangulos ADEF y AGIH vy lalongitud del segmento AR en funcién de
ay b.

Isach, J. J. (2020): Comunicacion personal.

Solucion de Florentino Damian Aranda Ballesteros, Cordoba (Espafia).

En primer lugar y una vez realizada la construccion del arbelos, determinaremos el valor de la
tangente comun DE.

Suponiendo que A0, = a < 0,B = b, bastara
entonces considerar la longitud del cateto DE
en el triangulo rectangulo de cateto (b —a) y
de hipotenusa (a + b).

En definitiva, DE = 2vab. De este modo, para
hallar el area del triangulo ADEF bastara
determinar la altura hz, que coincide con el
diametro de la circunferencia que es tangente
a la circunferencia de centro O y radio a + b.
Ademés esta altura hy = DL = EL .

Sea 0,L = x, entonces:

DL=a+x - 0,L =b— (a+x).

Por tanto, se verificara:

LL =DE = LC+CL - 2Vab=vVa? —x2 +b* — (b — a — x)?



a(b—a)

De esa ecuacion obtenemos el valor x = >

Portanto, hp =DL=a+x = ﬂ_
a+b
Asi, el area del triangulo ADEF sera: S; = [ADEF | = %DE ~hp; S; =[ADEF ] = %ZVab %
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Para calcular el area del AGIH, nos faltaria hallar la longitud del lado GI. Ahora bien, GI = LL" .
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obtenemos el valor

Sustituyendo x =

de cL' = 2b=0)Veb
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Por tanto, el valor de Gl vendra dado por:

Gl =Ll =CL+cL' =2V
a+b

Por fin, el &rea del triangulo AGIH sera:
1
S, =[AGIH ] = Gl hp
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En cuanto al valor de la longitud del segmento AR, tenemos que de la relacion:
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, obtenemos el valor
a+b

Sustituyendo x =
del segmento AR.

AR = 4Vab.




