TRIANGULOS CABRI

Problema 936. (propuesto por Juan-José Isach Mayo) En el arbelos de la siguiente figura, se verifica que
()114 =a'y ()11352 b:

Calcular, en funcionde a y b, las superficies de los triangulos DEF y GIH y la longitud del segmento AR.
Solucion:

Llamando r al radio de las circunferencias rojas, como los triangulos CO,M y CO;N son semejantes, resulta
que:

2r—a_b—2r:r= ab

a = p a+b

por lo que:

2ab
E-FT _ 2m(a+b) _ 2abJab
2 N 2 T a+b

(DEF) = L2
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Ademas, como los tridngulos CO,M y ARB son semjantes, se verifica que:

a+b~ b ¥ AB " 2(a+b)

b—a _b-2r RB___RB _ pp_1yp_g)

y, aplicando el Teorema de Pitagoras al triangulo RAB, resulta que:

AR = JAB*—RB* = [4(a+b)* —4(b—a)* =4Jab

Finalmente, aplicando el Teorema de Pitagoras a los triangulos CON y COP, se verifica que:

CN=Ja®—ON? = Ja®—(2r—a)’ _2ajab

a+b

CP=(b-a)’ ~OP* = |(b—a)’ —(a+b-4r)’ ZW

por lo que:

(GHI) =(DTF) =

TF-DT 2 CN+CP)  gb (2aJab  2(b—a)Jab | 2ab*/ab
2 2 T a+b| a+b a+b
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