
Problema 937 

 

Solution proposée par Philippe Fondanaiche 
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 question 

1
er

 cas : par hypothèse ACB = 2ABC 

 
 

 

 

 

2
ème

  cas : par hypothèse AC + CE = 3BE 

 
 

2
ème

 question 

 

Sans perte de généralité, on pose AB = 2. 

H est le pied de la hauteur issue de A sur le côté BC. 

Comme M est le milieu de AB, E est milieu de BH. 

Soit ABC = β  avec 0 < β < π/2. D’où ACB = 2β. 

On a les relations : BE = cos(β) = EH 

AH = ACsin(2β). D’où AC = 2sin(β)/sin(2β) = 1/cos(β) 

CH = ACcos(2β) = cos(2β)/cos(β) = 2cos(β) – 1/cos(β) 

AC + CE = AC + CH + HE = 1/cos(β) + 2cos(β) – 1/cos(β) + cos(β) 

soit AC = 3cos(β) = 3BE. c.q.f.d. 

 

 

On pose ABC = β et ACB = γ 

Avec les mêmes notations que précédemment, on a AH = ACsin(γ). 

D’où AC = 2sin(β)/sin(γ) et CH = 2sin(α)cos(γ)/sin(γ) 

Il en résulte : 2sin(β)/sin(γ) + 2sin(β)cos(γ)/sin(γ) + cos(β) = 3cos(β) 

D’où sin(β) + sin(β)cos(γ) = cos(β)sin(γ) soit sin(β) = sin(γ – β) 

ce qui donne  γ – β= π –β ou γ – π à exclure et γ = 2β . c.q.f.d. 

On désigne par α,β,γ les trois angles BAC, ABC et 

ACB avec α + β + γ = π 

Par hypothèse AC + CE = 3BE. Donc γ = 2β 

AB + AF = 3CF. Donc α = 2γ= 4β. 

On en déduit que le triangle ABC est heptagonal avec les trois 

angles β= π/7, γ = 2π/7 et α = 4π/7 c.q.f .d. 


