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En el triángulo áureo ∆𝐴𝐵𝐶, tenemos que 

𝐵𝐶 = 1;𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 =
1+ 5

2
 

El Radio 𝑅 de la circunferencia circunscrita al 

∆𝐴𝐵𝐶, es 𝑅 =  5+ 5

10
 

 

Vamos ahora a determinar el valor del radio 

𝑟0 de la circunferencia de centro  𝑇0 inscrita 

en el triángulo mixtilíneo de lados AB y AC y 

de arco 𝐵𝑊0𝐶.  

 

Al ser  ∆𝐴𝐼𝐵~∆𝐴𝑈0𝑇0 →
𝐴𝐵

𝐴𝑇0
=

𝐵𝐼

𝑈0𝑇0
. 

Por tanto, 
𝐴𝐵

2𝑅−𝑟0
=

1

2

𝑟0
→ 𝑟0 =

2 𝑅

1+2𝐴𝐵
. 

En definitiva, 𝑟0 =  10 −
22

5
 5 

Calculamos el área del ∆𝑈0𝑉0𝑊0.  

Para ello, observamos que 
1

2
𝑙 = 𝑈0𝑊1 = 𝑈0𝐵  𝑦  𝑊1𝑊0 = 𝐵𝑊0 = 𝑙10 =  5− 5

10
. 

Así,  𝑙 = 2 · 𝑙10 · tan 36° =  14 − 6 5;    𝑆 ∆𝑈0𝑉0𝑊0 =
1

2
 𝑙 · 𝑙10 = 𝑙2

10 · tan 36° =  25−11 5
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Determinaremos ahora el radio 𝑟1 del círculo inscrito al ∆𝐴𝑈0𝑉0 . Para ello usaremos la relación 

 𝑆 ∆𝐴𝑈0𝑉0 = 𝑠 · 𝑟1 , siendo 𝑠 el semiperímetro del ∆𝐴𝑈0𝑉0 . 

𝑆 ∆𝐴𝑈0𝑉0 =
1

2
𝑙 2𝑅 − 𝑙10 =  

40 − 16 5

10
−  

25 − 11 5
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𝑟1 =
𝑆 ∆𝐴𝑈0𝑉0 

𝑠
=

2 25 − 11 5 −  65 − 29 5
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Así la razón de semejanza entre las áreas de los triángulos ∆𝑈1𝑉1𝑊1 𝑦 ∆𝑈0𝑉0𝑊0 será 𝑘2 , siendo 𝑘 =
𝑟1

𝑟0
  la 

razón entre los respectivos radios de los círculos que los circunscribe. 

𝑘 =
𝑟1

𝑟0
=

 30 − 10 5

4
→ 𝑘2 =

15 − 5 5
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De este modo, podemos calcular el valor del área de cualquier triángulo ∆𝑈𝑛𝑉𝑛𝑊𝑛 . 

∆𝑈0𝑉0𝑊0 =  25−11 5

10
= ∆0  

∆𝑈1𝑉1𝑊1 = 𝑘2∆0=
15−5 5

8
 25−11 5

10
  

∆𝑈2𝑉2𝑊2 = 𝑘4∆0=  
15−5 5

8
 

2

·  
25−11 5

10
  

… 

∆𝑈𝑛𝑉𝑛𝑊𝑛 = 𝑘2𝑛∆0=  
15−5 5

8
 
𝑛

·  
25−11 5

10
  

… 
 

Finalmente, 

 𝑆 =  ∆𝑈𝑗𝑉𝑗𝑊𝑗
∞
𝑗=0 = ∆0 + 𝑘2∆0 + 𝑘4∆0 + ⋯ 

𝑆 =  ∆𝑈𝑗𝑉𝑗𝑊𝑗

∞

𝑗=0

= ∆0

1

1 − 𝑘2
=  

25 − 11 5

10
·

1

1 −
15 − 5 5

8

=
4

19
 

125 − 41 5
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𝑆 =  ∆𝑈𝑗𝑉𝑗𝑊𝑗

∞

𝑗=0

=
4

19
 

125 − 41 5

10
≈  0.38429682043173874…u2 

 


