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Problema 989

En la bisectriz de un angulo A de un triangulo ABC de lados conocidos
determinar un punto P tal que la diferencia de los angulos APB y APC sea
maxima.

Casas, A. (2021): Comunicacion personal

Solucién propuesta por Antonio Casas Pérez

Tomemos el simétrico de B respecto a la bisectriz, que sera el punto B' sobre el lado AC.
El angulo diferencia sera B'PC, cuyo vértice P esta sobre la bisectriz y por lo tanto
tendra su valor maximo cuando el circulo determinado por los puntos B', P, C sea lo
mas pequefio posible, es decir, cuando este sea tangente en P a la bisectriz.

Notemos que el maximo del angulo diferencia mide la "irregularidad" del tridngulo ABC
en el sentido de que si ABC fuese isdsceles en A, la diferencia de angulos PAB y PAC es
siempre 0 y no existiria punto maximo y la construccion antes apuntada no seria
posible.



Observemos que P debe ser el punto de tangencia del circulo tangente a la bisectriz en
Ay que pasa por B'y C, asi P es el punto de tangencia del circulo cuyo centro esta en la
interseccion de la recta mediatriz de B'C y la parabola de foco B' y directriz la bisectriz
trazada antes.
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\ Para todo P enla bisectriz, los angulos APB y APB' son iguales.

B=2a = a es maximo cuando la circunferencia de centro’X seatangente a bst
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B=2a = g es maximo cuando la circunferencia de centro X sea tangente a bst




