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Problema 1010.

Dados un triangulo no isésceles ABC con baricentro G, y simediano K y un punto P que no estd situado
sobre ninguno de sus tres vértices, se considera el conjugado isotémico P* del punto P. Determinar el
lugar geométrico que describe el punto P cuando los puntos P*, G y K estdn alineados.

Pérez M. A. (2021): Comunicacion personal.
Solucidn de Saturnino Campo Ruiz, Profesor de Matematicas jubilado, de Salamanca.

El conjugado isotémico de un punto P es aquél cuyas coordenadas baricéntricas son las inversas de las
de P. Si tenemos una recta que pasa por el baricentro G y por otro punto Q(p: q: 1), la recta que pasa
por ellos es lade ecuacion (q—7r)x+ (T —p)y+(p—q)z=0

para que el conjugado isotdomico de P(u: v: w) esté en esa recta se debe verificar
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que al variar u, v,w describe una cdnica circunscrita al tridngulo; los puntos del infinito son aquellos
talesqueu + v+ w = 0, o sea, las soluciones de la ecuacidn:
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que equivalea [(q — v+ (r —p)ul(u +v) — (p — q)uv = 0 o bien
wWp—-—1)+2uv(p — q) + v*(r —q) =0
El discriminante de esta ecuacién es
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Se trata, por tanto, de una hipérbola. Su ecuacidn ordenada, sustituyendo u, v,w por x,y, z es:

xy(p—q)+yz(q—r)+zx(r—p) =0

Si el punto Q es el simediano tenemos la hipérbola xy(a? — b?) + yz(b? — ¢?) + zx(c? —a?) = 0.m



