
Problema 1021 

Sea ABC un triángulo con incentro I y sea D un punto arbitrario en el lado BC. La recta que pasa 

por D y es perpendicular a BI interseca a CI en un punto E. La recta que pasa por D y es 

perpendicular a CI interseca a BI en el punto F. Demuestre que la reflexión de A sobre la recta 

EF está en la recta BC.  

Nota: La reflexión de un punto P sobre una recta r es el punto Q tal que r es la mediatriz del 

segmento PQ. 
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∠𝐹𝐼𝐸 = 90º −
𝛼

2
→ ∠𝐷𝐸𝐶 =

𝛼

2
, ∠𝐷𝐹𝐼 =

𝛼

2
  

https://www.egmo.org/


Así siendo 

 
Así siendo 𝐺 = 𝐷𝐹 ∩ 𝐴𝐶, 𝐻 = 𝐵𝐴 ∩ 𝐷𝐸,  

Tenemos que ∠𝐼𝐴𝐺 = ∠𝐼𝐹𝐺 = ∠𝐻𝐸𝐼 = ∠𝐻𝐹𝐼 =
𝛼

2
 

Por ello AIGEFH son concíclicos. 

Así ∠𝐸𝐴𝐹 = ∠𝐸𝐼𝐹 = 90º −
𝛼

2
, ∠𝐴𝐸𝐹 = ∠𝐴𝐼𝐹 = 90º −

𝛾

2
, ∠𝐴𝐹𝐸 = 180º − ∠𝐴𝐼𝐸 = 90º −

𝛽

2
 

 



 

Si trazamos la perpendicular a EF por A, cortará a BC en J. 

Dado que  

∠𝐹𝐴𝐽 = ∠𝐹𝐵𝐽 =
𝛽

2
 

 J cqd está sobre la recta BC. 

 


