TRIANGULOS CABRI
16 a 30 de Noviembre de 2021

Problema 1025. (Thales, Revista de la Sociedad Andaluza de Profesores de Matematicas (6), 1986) Dado un
triangulo ABC, sean B’ un punto del lado 4B distintode 4 yde B, C’ el punto de interseccion con AC de
la recta paralela a BC pasando por B’, y la circunferencia con centro B que pasa por C, y' la circunferencia
con centro B’ que pasa por C’ y D el segundo punto de interseccion entre y' y AC. Si [/ es la recta
tangentea » en C y [’ eslarectatangentea 7' en C’, probar que:

® Lasrectas [ y [’ son secantes.
@ Si T=IN/, entonces, el tridngulo CTD es isdsceles.
Solucion:

Considerando coordenadas baricéntricas con respecto al triangulo ABC, si B=(:1-¢t:0)(0=¢+1), como
C'=(t:0:1-1), entonces:

B'C'=I1-tla
por lo que:
Y =ty +biz+atyz+ (@ -1 -0 x+ @1 -0 =)y —tb* + (@ -1 =)z )(x +y+2) =0
luego:
D=y NAC=(B*+(@*-c*)1-1):0:—(a*>-c*)1-1))
Ademas, como:
y=cixy+bixz+a’yz+ (@ —cPx+a*ylx+y+2)=0
entonces:

[=0=(a’+b%-c?)x+2a’
I'=0=(a?-c)a?+b>=c?)1 =x+Qa’b? —a*t—a’b*t+2a*c*t+ b2 c*t— c*t)y + (a® + b — )b + (a? = 2 )1 - 1)]

por lo que:

T=INI'"=Qa2(G*+ (@2 =21 =1) : (@®>+ b2 =) B2+ (@2 =21 =1)) : 2a* +2a%b? + 2a%c? + a*t— a?b*t + b2t — ¢*t)
siendo el “peso” de este punto:

Qa2+ @ =)A=+ (@ +b2=cA)B2+ (@2 =1 =1))=2a* +2a*b? + 2a%c? + a*t— a?b2t + b2t —c*1) =452 > 0

lo cual significa que este punto no esta situado en la recta del infinito y, por tanto, las rectas [ y [’ son
secantes. Finalmente, como:

a?[b* + (@ -1 -] _db? +(a> =) -]

CT? = CcT
452 28 B
D - [0 + (@ = )1 =0 = . alb? + (@ = )1 =1)| =>CT=DT
= 452 25

resulta que el triangulo CTD es isosceles.
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