Problema n°® 1038

A partir de un pentagono regular ABCDE de lado m, se construye un cuadrilatero NFMA de lados iguales,
tomando el punto medio F de un lado DC vy el vértice opuesto A.La mediatriz de FA cortaen NaED y en
M a BC. Sear el inradio del triangulo AMF. Calcular r en funcion de m.

Este problema esta inspirado en un problema de Fletcher Mattox y ha sido publicado en el grupo Peru
Geométrico. Isach: J.J: (2022): Comunicacion personal.

Solution proposeée par Philippe Fondanaiche
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Par hypothése AB=BC =CD =m.
P est le milieu de AF, J est a I’intersection de MP et de AC, K est la projection de M sur la droite [CD], | est
le centre du cercle inscrit du triangle AMF.
Il s’agit de calculer r = IP.
Fl est la bissectrice de I’angle en F du triangle MFP.
On a donc la relation IP/FP = IM/FM = (IP + IM)/(FP + FM) = MP/FP + FM =>» r = FP.MP/(FP + FM)
Comme P est milieu de AF et que £ AJP = L ACF = ZMCK =72°, les deux triangles APJ et MKC sont
isométriques. D’ou CK = PJ = FC/2 = MP = FK = 3CD/4 = 3m/4.

Par ailleurs FP = AF/2 = FC.tg(72°) = m.tg(72°)/4 et FM = VFP? + PM? = /m2.tg?(72°) /16 +9m2/16
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Il enrésulte : r= =
A J1g¥(72°)+9 +1g(72°)]  4[/1+9cot(72°) +1]
Or tg(72°)= 5+ 245 et cot(72°)=1/tg(72°) = 1_%,
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D’our/m= =0,312959....
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