TRIANGULOS CABRI
1 al 15 de marzo de 2022

Problema 1040. (propuesto por Marian Cucoanes y Juan-José Isach Mayo) Se considera un tridngulo 4BC tal
que 3ABAC+ AACB=2n. Sean I y r elincentro y el inradio, respectivamente, del tridngulo ABC. Sean J
y r; el incentro y el inradio, respectivamente, del tridngulo AIC. Sea D el punto de interseccion entre las
rectas IJ y AC. Finalmente, sean K y r, el incentro y el inradio, respectivamente, del tridngulo A/D. Probar
que:
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Solucion:

Fijandonos en el triangulo AIC:
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y llamando A a su area, se verifica que:
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Ademas, segtin el Teorema de la Bisectriz:
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por lo que, como los triangulos AIC y AID tienen la misma altura, resulta que:
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y como:
3ABAC+ AACB _

3ATAC+ AACI = o) =

n=AJAC+ AACI+ ACIA= ACIA=2AIAC
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entonces:

ADIA=AIAC= AIAD
lo cual significa que el triangulo AID es isosceles, luego:
ID=4D= 4%

y, por tanto:
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