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Soit BAC = 2α. D’où ACB = 360° ‒ 6α . Comme AI est bissectrice de l’angle BAC et 

que CI est bissectrice de l’angle ACB, on a CAI = α et ACI = 180° ‒ 3α.  

D’où AIC = 2α. 

Comme IJ est bissectrice de l’angle AIC, on a AID = α et le triangle ADI est isocèle de 

sommet D avec DA = DI. 

On pose sans perte de généralité DA = 1. 

M étant le milieu de AI,il en résulte que AM=cos(α) et AI=2cos(α) 

Par ailleurs 2*aire du triangle ADI =r*DA = r₁*(AD + AI) = r₂*(AD + AI + DI). 

On en déduit r = r₁*(1 + 2cos(α)) = r₂*(2 + 2cos(α)). 

D’où 2cos(α) = r/r₁ ‒ 1 = r/r₂ ‒ 2, soit  r/r₂ ‒ r/r₁ = 1  1/r₂ ‒ 1/r₁ = 1/r. 

C.q.f.d. 

 

 

 


