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Solución de Florentino Damián Aranda Ballesteros (Córdoba). 

Con las notaciones habituales, 𝑎 = 𝐵𝐶, 𝑏 = 𝐶𝐴, 𝑐 = 𝐴𝐵. 

 
Sabemos que: 

𝑟 =
𝑎 − 𝑏 + 𝑐
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Por la semejanza 
que hay entre los 
∆𝐴𝐽𝐿 𝑦 ∆𝐴𝐼𝐹;  
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Por otra parte,  
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Y así de este modo, 
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Ahora bien, 
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Por tanto,  
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4𝑟 𝑟2

2 + (4𝑐2 − 4𝑐𝑟)𝑟2 − 𝑐2𝑟 = 0 
 
 



Podemos expresar la diferencia 𝑟 − 𝑟1 del modo: 

𝑟 − 𝑟1 =
 𝑏 − 𝑎  𝑎 − 𝑏 + 𝑐 

2 −𝑎 + 𝑏 + 𝑐 
 

En la ecuación cuadrática  4𝑟 𝑟2
2 + (4𝑐2 − 4𝑐𝑟)𝑟2 − 𝑐2𝑟 = 0  de existir solución para 𝑟2 solamente 

habría un valor que fuese positivo. Vamos a probar bajo qué condiciones la expresión 𝑟 − 𝑟1  = 𝑟2  es 

esta solución para el valor de 𝑟2. 

Sustituimos este valor en la ecuación y resulta que: 

 4𝑟 𝑟2
2 +  4𝑐2 − 4𝑐𝑟 𝑟2 − 𝑐2𝑟 = 0 → 

4  
𝑎 − 𝑏 + 𝑐

2
  
 𝑏 − 𝑎 2 𝑎 − 𝑏 + 𝑐 2

4 −𝑎 + 𝑏 + 𝑐 2
+  4𝑐2 − 4𝑐

𝑎 − 𝑏 + 𝑐
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 𝑏 − 𝑎  𝑎 − 𝑏 + 𝑐 

2 −𝑎 + 𝑏 + 𝑐 
− 𝑐2  

𝑎 − 𝑏 + 𝑐

2
 = 0 ⟺ 

− a − b + c  −a4 + 4a3b − 6a2b2 + 4ab3 − b4 − 4a2c2 + 8abc2 − 4b2c2 + c4 = 0 ⟺ 

c4 − 4(b − a)2c2 − (b − a)4 = 0 ⟺ 

𝑐2 =
4 𝑏 − 𝑎 2 +  16 𝑏 − 𝑎 4 + 4 𝑏 − 𝑎 4

2
=  2 +  5  𝑏 − 𝑎 2 

Sea que 𝑎 = 1, lo cual no resta generalidad al problema. Por tanto, podemos expresar la anterior 

relación del modo: 

𝑐2 =  2 +  5  𝑏 − 1 2 

Como quiera que el ∆𝐴𝐵𝐶 es rectángulo,  𝑎 = 1 < 𝑐 < 𝑏 → 𝑐2 = 𝑏2 − 1  

𝑐2 =  2 +  5  𝑏 − 1 2 ⟺ 𝑏2 − 1 =  2 +  5  𝑏 − 1 2 ⟺ b + 1 =  2 +  5  𝑏 − 1  

⟺ b 1 +  5 = 3 +  5 ⟺ b =
3 +  5

1 +  5
=

2 + 2 5

4
=

1 +  5

2
= 𝜙 ⟺ {a = 1, 𝑏 = 𝜙, 𝑐 =  𝜙} 

En definitiva, 𝑎 = 1, 𝑏 = 𝜙 → 𝑐 =  𝑏2 − 1 =  𝜙2 − 1 =  𝜙 

Por tanto, hemos probado que bajo estas condiciones, 

 

 


