Problema 1053

Propuesto por Miguel-Angel Pérez Garcia-Ortega, profesor de Matematicas en el IES "Bartolomé-José Gallardo" de Campanario (Badajoz)

Aqui la notacion original esta cambiada.

Dado un triangulo ABC (con incentro /=X;), sean DEF el triangulo ceviano de /'y M, un punto sobre A7, tal que AM:M /=t (nimero real). Se denota por M, la
proyeccion ortogonal de M, sobre AB.

Se toman los angulos ® y y como se indica en la figura:

S
44.59&3€¥1§.Mn4° =263.6447°

o = 105.482° + 74.518° = 180°

Encontrar la posicion de M, sobre A7, tal que @ + y =n.

La ecuacion baricéntrica de la recta € que pasa por M, y forma con AB el mismo angulo (cot 6 = (b+c-a) (a+b+c+(atb-c)t)/(2S(1+t)) que la recta CM, con A/ es:
L: (a-b-¢) ¢ t xtc ((a-b) t+c (2+t)) y+(-b ¢ (-2+t)-c"2 (-2+t)+3 a c t-2 a2 (1+t)+2 b2 (1+t)) z=0
Esta recta pasa por D si t = -2(atb+c)/(2a+b-c), o sea cuando M=(c-b : 2 b : 2 c). Se trata del punto A, tal que A4.:A.D = 2(b+c) : c-b.

La recta £ pasa por un punto fijo P, (-a"2+b"2+b c-2 c"2:a"2-b"2-b c-c¢*2:¢"2), cuando M, recorre Al.

Para construir P, y 4., sean H, y I, las proyecciones ortogonales de C sobre AB y A1, respectivamente. Las perpendiculares por H.y I,. a Al 'y AB,
respectivamente, se cortan en P,.

Intercambiendo By C en la construccion anterior, se obtiene el punto Ay, sobre 41. Por permutacion ciclica, se definen otros dos pares de puntos {B,, B.} y {Cy,
C,}, situados sobre las bisectrices en B y C, respectivamente.

Tomando rectas que pasan por pares de estos seis puntos, se obtienen los puntos P, = A,Cy, N A.B., O, = ApB, N A.C, y, similarmente, Py, P,y Oy, O..

Los seis puntos P, Py, P, 0y, O Y O, estan sobre una conica €.

La ecuacion de €'y las coordenadas de su centro son bastante extensas.
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